
Âõîäíîå òåñòèðîâàíèå, î÷íàÿ ÷àñòü, ÏÌÈ ÔÊÍ 2019

ÔÈÎ:

Êîëè÷åñòâî ëèñòîâ ðåøåíèÿ (áåç ëèñòà óñëîâèé):

Íà âûïîëíåíèå çàäàíèé äà¼òñÿ äâà àñòðîíîìè÷åñêèõ ÷àñà. Çàäàíèÿ âûïîëíÿþòñÿ ïèñüìåííî.

 Ïî êàæäîé çàäà÷å ïðåäïîëàãàåòñÿ äàòü ïîëíîå ðåøåíèå.

1. Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò ðàçëè÷íûõ ñïîñîáîâ ðàññòàâèòü ÷èñëà îò 1 äî 9 â êâàäðàò 3×3, ÷òîáû
â êàæäîé ñòðîêå ÷èñëà âîçðàñòàëè ñëåâà íàïðàâî, è â êàæäîì ñòîëáöå � âîçðàñòàëè ñíèçó
ââåðõ?

2. Äëÿ ïðîèçâîëüíûõ âåùåñòâåííûõ a, b, c äîêàæèòå íåðàâåíñòâî

min
[
(a− b)2, (b− c)2, (a− c)2

]
6

a2 + b2 + c2

2

3. Ìíîæåñòâî A ñîñòîèò èç n ýëåìåíòîâ, S � ñåìåéñòâî k åãî ïîäìíîæåñòâ A1, A2, . . . , Ak.
Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ ðàçëè÷íûõ ýëåìåíòîâ x, y ∈ A íàéä¼òñÿ Ai òàêîå, ÷òî Ai

ñîäåðæèò ðîâíî 1 ýëåìåíò èç x è y. Äîêàæèòå, ÷òî 2k > n.

4. Íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå (ÍÎÊ) íåñêîëüêèõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë k1, k2, . . . , km, ïî îïðå-
äåëåíèþ � ýòî íàèìåíüøåå òàêîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî, êîòîðîå äåëèòñÿ íà êàæäîå èç ÷èñåë
ki. Äëÿ ïðîèçâîëüíîãî íàòóðàëüíîãî n äîêàæèòå

ÍÎÊ[1, 2, . . . , n] =ÍÎÊ[1 · C1
n, 2 · C2

n, . . . , n · Cn
n ]

1


